Correction
DS n°8 (sujet A)

Exercice 1 : (4 points)

1)

2) a) ABCD est un parallélogramme, donc AB = DC.

b) Notons D(x ;).
AB ( ) =14 AB( ) (= AB( )
VB ya 2 1 6

—_— - —_— _2_
DC (xc xD) o DC( x)

Ye— Y -1-y
— — —2=—2_x x=_2+2=0
AB = DC @{_62_1_y@{y=_1+6=5

Donc D(0:;5)

¢) Graphiquement, nous voyons bien que D a pour coordonnées (O ;5).



Exercice 2 : (4 points)
1) a)x€e[1;25]e1<x<25

La fonction inverse est décroissante sur l'intervalle 10 ; +eo[, donc :

1

=
2,5

1=

R

b) x€]-3;-1] & -3<x< -1

La fonction inverse est décroissante sur l'intervalle - ; O[, donc :

1>1> 1
3 =

X

c) x>-3

Alors % € ]—oo; —g[ U]0; +oo[



2) ad) 3<-<8

R =

Alors x <

©lr
IA
Wl

b) =<7

Alors x € ]—%; 0[



c) isl

D B A = ——a——
o 127 3 T4 75 "6

Alors x € ]—o0;0[ U [1; +oo[

Exercice 3 : (6 points)

1) 2)

3) a) Montrons que % (AB+BC)=1]
I =1B +BJ
Or I est milieu de [AB] et J milieu de [BC], donc :
IB = %ZE‘ et B_]) = %ﬁ‘)

Donc Tj = 2 4B + 5 BC = 3 (4B + BC)



b) D'apres la relation de Chasles, AB + BC = AC donc :

T = 1a¢
]_2

4) a) D est I'image de A par la translation de vecteur CI, donc CI = AD, donc le quadrilatére
ADIC est un parallélogramme.

b) ADIC est un parallélogramme, donc AC = DI.
5) D'apreés la question 3b) ona Ij = %R et d'apres la question 4b) AC = Di, donc :
Les vecteurs IJ et DI sont colinéaires, donc les points D, I et J sont alignés.

Exercice 4 : (6 points)

1 2(2x+4) 1 4x+8-1 _ 4x+7
2x+4  2x+4 2x+4  2x+4  2x+4

1) fx)=2-
a=4;b=7;c=2etd =4

f est donc bien une fonction homographique, définie pour tout réel x tel que 2x +4 # 0,
soit x # —2.

f est donc définie sur | — oo; —2[U] — 2; +oo[




2) Ladroite y = 2 n'a aucun point en commun avec la courbe représentative de f.

4x+7

3) f)=3e_—=3
S 4x+7=302x+4)
S4x+7=6x+12
& 2x =-5

Sx=—=
=73

Graphiquement, on retrouve bien cette valeur.

4) a) Voici le tableau de variations de f:

X -0 -2 +00

f)

b)xe[-1;2l e -1<x<2

La fonction f est croissante sur l'intervalle ]-2 ;+e[, donc

fED sf)=f(2)

4><(—1)+7_—4+7_3

f(_1)=2x(—1)+4_—2+4_5

4x2+7 847 15

=352~ 374" 38

Donc %sf(x) S%

5) g(x)=x+£.
4x+7_ 7

xta 17
dx+7 4dx+7

“2x+4 4
S4(4x+7)=2x+4)(4x+7)
S4(Ax+7) - 2x+4)4x+7)=0
S Ax+7[4-2x+4)]=0

S (Ax+7)[-2x]=0

©4x+7=0 ou —2x=0

fl) =gx) =

= ’ =0
Sx=—- =
x g oux



Exercice Bonus : (+2 points)

Onveut : 2DA+ DB +DC = 0
& 2DA+ (DA+4B) + (DA+AC) =0 d'apreés la relation de Chasles
© 4DA+AB+AC =0
& AB + AC = 4AD
@ZB=%(E+ZZ)

On construit alors le vecteur AB + AC, puis on place le point D tel que AD = %AM



Correction
DS n°8 (sujet B)

Exercice 1 : (4 points)

1)

2) a) ABCD est un parallélogramme, donc 4B = DC.

b) Notons D(x;y).
() = (L) = ()

— (X — X (=2 —Xx
DC(C D)@DC( )
Yc —Yp 3

Donc D(-5:3)

¢) Graphiguement, nous voyons bien que D a pour coordonnées (-5 ;3).



Exercice 2 : (4 points)
1) a)x€[3;55]<3<x<55

La fonction inverse est décroissante sur l'intervalle 10 ; +eo[, donc :

1

>
- 5,5

=

W =
R

b) xe[-4;,-3[¢-4<x<-3

La fonction inverse est décroissante sur l'intervalle - ; O[, donc :

1
4

K|~
Vv
|
W =

=

c) x<3

Alors i € ]—o0; 0[ u]% |



2) a) 2<-<7

1
Alors -<x

IA
N |-

b) ->5

Alors x € ]O;%[




c) §>—1

) oA S 7
o 1727 3

Alors x € ]—o0; —1[ U]0; +oo[

Exercice 3 : (6 points)

1) 2)

3) a) Montrons que%(ﬁ +AC) =1]
I =TA+4]

Or I est milieu de [AB] et J milieu de [AC], donc :

A =154 et 4j = 1ac

Donc Ij = SBA +3AC =5 (BA + AC)



b) D'apres la relation de Chasles, BA + AC = BC donc :

T = L 5¢
]_2

4) a) D est 'image de C par la translation de vecteur Bj, donc Bj = CD, donc le quadrilatere
BCDJ est un parallélogramme.

b) BCDJ est un parallélogramme, donc BC = JD.

5) D'apreés la question 3b) ona Ij = %Fd et d'apres la question 4b) BC =D, donc :

7 =70
j=5]

Les vecteurs IJ et JD sont colinéaires, donc les points D, I et J sont alignés.

Exercice 4 : (6 points)

3 1(2x+6) 3 2x+6-3  2x+3
) f)=1- 2x46  2x46  2x46  2x46  2x+6

a=2;b=3;c=2etd=6

f est donc bien une fonction homographique, définie pour tout réel x tel que 2x + 6 # 0,
soit x # —3.

f est donc définie sur | — oo; —3[U] — 3; +oo[




2) Ladroite y = 1 n'a aucun point en commun avec la courbe représentative de f.

3) f =42y

2x+6
©2x+3=42x+6)
S 2x+3=8x+ 24

& 6x =-—21
21 7
L1 = ——= — —
=T T2

Graphiquement, on retrouve bien cette valeur.

4) a) Voici le tableau de variations de f :

X -00 -3 +00

f)

b)xe[-7,-4] & -T7T<x< -4
La fonction f est croissante sur l'intervalle -« ;-3[, donc

fED =) =f(=4)

2x(-7)+3 _ —14+3 -11 11

f(_7):2x(—7)+6_—14+6_—8:§
2x(—4)+3 —-8+43 -5 5
f(—4)= = = —_— = =
2x(—4)+6 -8+6 -2 2
Donc ESf(x)sE
8 2
5) g(x)=x+§.
) = ()@2x+3_ 3
=90 e=%"3
2x+3 2x+3
L1 =
2x+ 6 2

©22x+3)=2x+6)(2x +3)
<202x+3)—2x+6)2x+3)=0
S 2x+3)[2-2x+6)]=0

o 2x+3)[-2x—4]=0
©2x+3=0 ou —2x—4=

@x=—§ ou x =2



Exercice Bonus : (+2 points)

Onveut : 2DA+ DB +DC = 0
& 2DA+ (DA+4B) + (DA+AC) =0 d'apreés la relation de Chasles
© 4DA+AB+AC =0
& AB + AC = 4AD
@ZB=%(E+ZZ)

On construit alors le vecteur AB + AC, puis on place le point D tel que AD = %AM



